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KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI CUA HAM SO
1. T6m tat ly thuyét

1.1. Cac bwéc khao séat va vé doé thi ham sé y = f(x)
e Buwdc 1: Tim tap xac dinh ctia ham sb
e Buwéc 2: Tinh dao ham y' = f'(x), tim nghiém clta phwong trinh
e Buwdc 3: Tinh gidi han XILTO y, lim y va tim tiém can dirng, ngang (néu co)

Budc 4: Lap bang bién thién
Bwéc 5: Két luan tinh bién thién va cuec tri (néu co)
Budc 6: Néu tam dbi xirng, truc dbéi xirng (néu co).
Buwdc 7: Tim cac diém d&c biét ctia dd thi (giao véi truc Ox, Oy, cac diém dbi xirng,
)
e Budc 8: Vé db thi.
1.2.Cchay
e D0 thi ham sbé bac ba nhan diém I(xo,f(x0) V&i X0 la nghiém phwong trinh f'(x0)=0 lam
tam dbi xing.
e D6 thj ham sé phan thirc bac nhat nhan giao cta hai tiém can 1am tam déi xirng.
e Db thi ham sb 18 nhan O(0;0) lam tam déi x&ng.
e D& thi ham sé chdn nhan Oy lam truc dbi xrng.

1.3. Cac dang d6 thj cia ham sé bac 3y=ax3+ bx2+cx +d (a#0)
D6 thi cd 2 diém cuc tri D6 thi khong co diém cure tri
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- Lwu y: D6 thi ham sé ¢6 2 diém cuc tri nam 2 phia so véi truc Oy khi ac < 0
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1.4. Cac dang d6 thj ca ham sé bac 4 trung phwong y = ax* + bx2 + ¢ (a # 0)

Do thi ¢o 3 diém cuc tri Do thi ¢ 1 diém cuc tri
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y y
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a=0 a=0
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y y
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X X
a-=0 a-<0
, A . N X X X ax+b
1.5. Cac dang do thi cua ham so6 nhat bien y = o d (ab - bc # 0)
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Khi ad-bc >0 Khi ad-bec <0

A A
N g1
| |
| |
| I
! |
I

1.6. Bién déi db6 thi
Cho ham sb y = f(x) cé dd thj (C). Khi d6, véi sb a > 0 ta co:
« Ham sb y = f(x) + a c6 d6 thj (C') 1a tinh tién (C) theo phwong ctia Oy 1én trén a don vi.

« Ham sb y = f(x) - a c6 db thi (C') la tinh tién (C) theo phwong ciia Oy xudng dwéi a don
Vi.

« Ham sb y = f(x + a) c6 d6 thi (C") la tinh tién (C) theo phwong ctia Ox qua trai a don vi.
« Ham sb y = f(x - a) c6 dd thi (C') Ia tinh tién (C) theo phwong ciia Ox qua phai a don vi.
« Ham sb y = -f(x) cé d6 thi (C") 1a dbi xirng cla (C) qua truc Ox.
« Ham sb y = f(-x) cé dd thi (C'") la dbi xirng cla (C) qua truc Oy.
f(x) khi x>0

c6 do thi (C") bang cach:
f(-x) khi x<0 HC) g

«Hamsb y= f(|x|)={

- Gir nguyén phan db thi (C) ndm bén phai truc Oy va bd phan (C) ndm bén trai Oy.
- L&y dbi xtrng phan db thi (C) nam bén phai truc Oy qua Oy.
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f(x) khi f(x)>0
—f(x) khi f(x)<0

(%

» Ham s6 y =|f (x)| ={ c6 do thi (C") bang céch:

- Gilr nguyén phan db thj (C) nam trén Ox.
- L4y dbi xirng phan dé thi (C) ndm dwdi Ox qua Ox va bd phan db thi (C) nam dudi Ox.
2. Bai tap minh hoa
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2.1. Dang 1: Khao sat ham sé bac 3

Khao sat sw bién thién va vé dé thj ham sé y=x*-3x*+2
Hwéng dan giai

+ Bwdce 1: Tap xac dinh: D=R.

+ Bwoc 2: y' =3x% —6x

x=0
y':0c>3x2—6x=0<:>[
X=2

+ Buwédc 3: lim y =—o0; I|m y =+

+ Bwdc 4: Bang bién thién:

X | —oo 0 2 + o

Y 0
v ’@/2\-7/

+ Bwdc 5: Vay

Ham s6 dong bién trén (—o0;0) va (2;+x)

Ham sbé nghich bién trén (0;2)

Ham sb dat cwc dai tai x=0; gia tri cwc dai la y=2.
Ham sbé dat cuc tiéu tai x=2; gia tri cwc tiéu la y=-2.
+ Budc 6: y"'=6x-6
y'=0=6x—6=0<=x=1=y=0

Vay db thi ham sé nhan diém 1(1;0) lam tam dbi xng.
+Buwdc 7: Cho: x=-1=y=-2,x=3=y=2

+ Bwde 8: B thi ham sb:

Yy

-1 12/
U\ 3 x

-2

2.2. Dang 2: Khao séat ham sé tring phwong
Khao sat sw bién thién va vé db thj ham sé y=—-x*+2x*+1

Hwéng dan giai
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+ Bwdce 1: Tap xac dinh: D=R.
+ Buwoc 2: Yy =-4x% +4x

x=0 x=0
y':0<:>—4x3+4x=0<:{ [

=
xt=1

+ Buwdc 3: lim y=—o0; lim y=—o0

X—>—00 X—>+00

+ Bwdc 4: Bang bién thién:

x | —w -1 0 1 + o
y + 0o - 0 + 0 -
y 2

_3 CD\gT/CZD\_
+ Budc 5: Vay:

Ham s6 dong bién trén cac khoang (-oo;-1)va (0;1)

Ham s6 nghich bién trén cac khoang (-1;0) va (1;+0)

Ham sb dat cuc dai tai x=-1 va x=1; gia tri cwc dai y=2.

Ham sbé dat cuc tiéu tai x=0; gia tri cuwc tiéu y=1.

+ Buéc 6: D6 thi ham sé nhac truc Oy Ia truc dbi xing.

+ Buwéc 7:

y=0 —x*+2x*+1=0

x> =1++/2
= \/_ = X= J_r\/1+ \/5
x> =1-2(L)
+ Bwdc 8: Do thj ham sé:
y

2.3. Dang 3: Khao sat ham sé nhat bién

Khao sét sy bién thién va vé db thj ham sé y = X—f

Hwéng dan giai

+ Buwoc 1: Tap xac dinh: D=R\{1}

Website: www.eLib.vn | Facebook: eLib.vn

elib.vn: Thu vién tryc tuy&n mién phi


http://www.elib.vn/

Website: www.eLib.vn | Facebook: eLib.vn

-2

<0
(x=1)°

+ Buwdc 2: y' =

+ Budc 3: Vay

Ham sbé dong bién trén cac khoang (—o;1); (1;+o0)

Ham sb khéng c6 cuec tri.

+ Buwdc 4: Ta co:

lim y =-+o0; lLT y =—oonén do thi ham sé nhan dwdng thdng x=1 lam tiém can ding.

x—1

limy=1; lim y=1 nén dd thi ham sb nhan dwéng thang y=1 lam tiém can ngang.

X—>+00

+ Bwdc 5: Bang bién thién:

x |- 1 +

Y - -

YT e
— o0 1

+ Budc 6: D6 thi ham sb nhan diém 1(1;1) la tam dbi xéng.
+ Buwédc 7: Cho: x=0=>y=-Ly=0=>x=-1

+ Bwdc 8: Do thi ham sb:

TCh
Y

—__ TCN

3. Luyén tap

3.1. Bai tap twluan

Cau 1: Khao sat sv bién thién va vé do thj ctia cac ham sbé bac ba sau
a) y=2+3x-x°

b) y=x>+4x* +4x

Cau 2: Khao sat sy bién thién va vé dbd thj ctia cac ham sé bac bdn sau
a) y=—x"+8x"-1

b) y=x*-2x*+2

Cau 3: Khao sat va vé db thi cac ham sb
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a) y=2-3x-x’
b) y=x>—x*+x
c) y=—x"+2x*+3

Cau 4: Khao sat va vé dd thi cAc ham sb

a) y—X;Z
X+1
2—X

b =

)Y 2x-1

Cau 5: Tim gi4 tri cGa tham s6 m d& ham s6 y =(m-1)x* —mx? +3 cé dung mot cuec tri
3.2. Bai tap trac nghiém

Cau 1: Cho ham sb y=f(x) c6 lim f(x)=0 va lim f (x) =+ . Ménh dé ndo sau day dung?

A. D6 thj ctia ham sb y = f(x) khéng c6 tiém can ngang.

B. D6 thj ctia ham sb y = f(x) c6 mét tiém can ding 1a dwdng thang y = 0.
C. Db thi ctia ham sé y = f(x) ndm phia trén truc hoanh

D.Dé thj ctia ham sé y = f(x) c6 mét tiém can ngang la truc hoanh.

Cau 2: Buong cong & hinh bén Ia d6 thj cia mét ham s6 trong bén ham sé duoc liét ké
trong bon phwong an A, B, C, D dwéi day. Hoi do la ham so nao?

' '
1 H
' .
h .
' '
/: 0 1 3
1

A y=—x*+3x+2

B. y=x>+3x+2

C.y=x>=3x+2

D. y=—x*-3x+2

Cau 3: Ham s6 y=x®+(m+3)x* + mx—2 dat cwc tiéu tai x=1. Khi
A.m=1

B. m=2

C. m=-3

D. m=4
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Cau 4: Ham s6 y = x* +(m*—4)x? +5 c6 ba cuec trj khi

>

-2<m<?2

w

. m=2

O

.m<-2

O

.m>2

Cau 5: Phuwong trinh tiép tuyén cta d6 thi ham sé y = x* —2x*tai diém cé hoanh dé x=-2 1a
A. y=-24x+40

B. y=24 x-40

C. y=-24x-40

D. y=-24 x

4. Két luan

Qua bai hoc giup hoc sinh
e Biét so d6 tdng quat dé khao sat ham sé: tim tap xac dinh, xét chiéu bién thién, tim
cwe tri, tim tiém can, |ap bang bién thién va vé dd thi ham sé.
e Biét cach phan loai cac dang dd thj ham sé.
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