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KHAI NIEM VE THE TiCH KHOI DA DIEN
1. Ly thuyét
1.1. Tinh chét cuaa thé tich khoi da dién
Hai khéi da dién bang nhau thi c6 thé tich bang nhau.

Néu 1 khéi da dién dwoc phan chia thanh cac khéi da dién nhé thi thé tich ctia n6
bang tong thé tich cua cac khoi da dién nhé.

Khdi lap phwong cé canh bang 1 thi c6 thé tich bang 1.
1.2. Thé tich khéi hdp chir nhat

Gia st c6 1 khdi hop chir nhat véi 3 kich thwdc a, b, ¢ déu la nhirvng s6 dwong. Khi d6
thé tich chané la: V =ab.c .

- e - -

1.3. Thé tich khéi chop
Thé tich ctia 1 khéi chép bdng mét phan ba tich sé ctia mat day va chiéu cao khdi
chép do: vV =%S h.

day

1
VS.ABCD = § SABC SH

Céng thire ti sé thé tich cha khéi chop tam giac:
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Trén cac dworng thang SA, SB, SC cua hinh chép S.ABC ta lay 1an lwot cac
SASB.SC

r P e e = ———— T
didm A B.C" Taco: 5470 = GisBac SAT
1.4. Thé tich khéi lang tru

Thé tich cha khéi lang tru bang tich sb cla dién tich mét day vai chiéu cao cia khébi
lang try do: V =S, h.

VABC.A’B'C' & SABC C,H
2. Bai tap minh hoa
2.1. Dang 1. Tinh thé tich khéi chép
Céau 1: Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vubng tai B, AB = av/2, AC =a/3, canh bén
SA vubng goc véi mat phdng day va SB = a+/3. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

Hwéng dan giai:
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Tam giac ABC vudng tai B nén BC = AC2—AB? =a.

2
1 1 \/za:a.\/i

Suy ra: S, g = > BABC = E.a >

Tam giac SAB vudng tai A c6 SA=+/SB2 — AB? =a.
1 1 az.\/ia_a%/i

Vay thé tich khéi chop S.ABC la: V 45 =§-SABC SA 3 7

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh av/2, canh bén SA vuong
goc v&i mat phdng day va SC =a+/5 . Tinh thé tich khéi chop S.ABCD.

Hwéng dan giai:

Dién tich ABCD: Sy, = (av2) =24

Tacé: AC=AB~2=ay2+2=2a
Tam giac SAC vudng tai A nén: SA=+/SC?—AC? =a.

3

Vay thé tich khdi chép S.ABCD Ia: V yeep = %.SABCD.SA - %.2&12 a= 2%

Cau 3: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a+/3 , canh bén bang 2a.Tinh
thé tich khdi chop S.ABC.
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Hwéng dan giai:

Goi M la trung diém cta BC.
O la trong tdm tam giac ABC suy ra SO 1 (ABC).

Tam giac ABC déu canh a3 suy ra:

AM =a 3.£:3—a.
2 2
AO=2Am =23 _4
32
2
Syanc = % AB.AC.sin60° = %.aﬁ.aﬁ.? - 3""4‘/5 .

Tam giac SAO vudng tai A nén ta cé SO =+/SA> — AO? =a/3.
Vay thé tich khéi chop S.ABC Ia:

Vo =ts, saclBaNE @3
S.ABC 3 ABC* 3 4 ) 4 )
Cau 4: Cho h‘|n,h chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vuong
goc v&i mat phang day va SC tao véi mat day mét goc bang 600.Tinh thé tich khoi chop
S.ABCD.

Hwéng dan giai:
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SA L (ABCD) nén AC la hinh chiéu ctia SC Ién mat mé&t phang (ABCD).
Do do: (SC, (ABCD)) =(SC, AC) = SCA=60".
2

Dién tich day la: S,z =a°.

Tam giac SAC vuong tai A c6 AC =av/2, SCA=60° = SA= AC.tan60° = a+/6.

3
Vay thé tich khéi chop I: Vs seep = %-SABCD-SAz % atads_ 2 3:/6

Cau 5: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai A, canh
BC =a+/2, canh bén SA vudng goc véi mat phang day; mat bén (SBC) tao véi mat day
(ABC) mét goc bang 450 .Tinh thé tich khdi chép S.ABC.

Hwéng dan giai:

Goi M la trung diém cta BC ta c6: AM 1 BC.
Mt khac: SA L BC do SA L(ABC).

Nén: BC L (SAM)= SM L BC.
Suy ra: ((SBC),(ABC)) =(SM, AM) = SMA =45°.

Tam giac ABC vudng can tai A c6 BC =av/2 suy ra:

2
mB=BC-ava M=% s _Lapac-laa-
2 2 27772
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aJ_

Tam giac SAM vubng tai Ac6 AM =—— va SMA =45°

J’

Suy ra: SA= AB.tan45° =

Vay thé tich khéi chép S.ABC la:

1 1 a aJ_ a2

VS.ABC:§'SABC'SA 3 2 2 12

2.2 Dang 2. Thé tich khéi lang tru
Cau 1: Cho lang tru dxng ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vuéng tai B, AB=a,
AC =a/3, canh A'B = 2a. Tinh thé tich khdi l&ng tru ABC.A'B'C".

Hwéng dan giai:

Tam giac ABC vudng tai B nén BC =+ AC? — AB? =a\2

1 a2
=

Suyra: S, = > AB.BC =

Tam gidc A'/AB vudng tai A nén: AA=+AB?—AB? =a\/3.

a’\/6
=
Cau 2: Cho lang tru ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac déu canh 2a+/3, hinh chiéu vuéng

g6c cha A' I1én mat phang (ABC) trung voéi trong tam cua tam giac ABC, canh A'A hop voi
mat day (ABC) mét goc 300. Tinh thé tich khoi lang tru ABC.A'B'C'.

Hw&ng dan giai:

Vay thé tich khdi 1ang tru 1a: V,a g = Sapc-AA=
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Goi M la trung diém cta BC.
G la trong tam tam giac ABC suy ra: A'G L (ABC).
Do d6 AG Ia hinh chiéu vudng goc ctia AA' |én mat phang (ABC).

Suy ra: (A’A, (ABC)) _ N'AG =30°.

Tam giac A'/AG vudng tai G c6 A=30°, AG = 2 AM =

2a+/3
=

a\/_\/_ 2a.

Tam giac ABC déu canh 2a+/3 nén: S,,. = (ZaJ_) %—3&\/_
2
3

Suy ra: A'G = AG.tan30° =

Vay: Vage apc: = Spac-AA= 62,
2.3 Dang 3. Cong thirc tinh ty sé thé tich
Cau 3: Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC déu canh 2a, canh bén SA vudng goc voi

mat phang day va SA=a+/3.Goi M, N Ian luot 1a trung diém ctia SB va SC. Tinh thé tich
khdi chop S.AMN va A.BCNM.

Hwéng dan giai:
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Khéi chép S.AMN va S.ABC cé chung dinh S va goc & dinh S.
Do d6 theo cong thire ty sb thé tich, ta co:

Vo _SASM SN _ 11 1

Voe SA'SB'SC 272 4
Voo saEal
Suy ra: V, =_SABC — =—
y S.AMN 4 4 4
R 3 3a
Va: Vi senu :Z'VS.ABC :F-

Cau 4: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh, M va N theo th tw la
trung diém ctia SA va SB. Tinh i sb thé tich Vscom

S.CDAB
Hwéng dan giai:

Ta co:
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VS.MNCD :VS.MCD +VS.MNC va VS.ABCD :VS.ACD +VS.ABC )

Y/ SM 1 1
Khi do: ﬁ =§ :E < Vs veo :ZVS.ABCD

SM SN 1 1

< L.V
Mét khac: M = SA 'S_B_Z:)VS.MNC =§VS.ABCD

S.ABC

o 11 3
Tl trén suy ra Vg ywep = (Z +§jVS.ABCD = EVS.ABCD .

3. Luyén tap
3. 1 Bai tap twluan

Cau 1: Cho hinh chdép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cén & B, AC=a\2, SA vudng
goc v&i mat phang (ABC), SA = a. Tinh thé tich khéi chop S.ABC

Cau 2: Cho hinh chop S.ABCD, day ABCD Ia hinh chi nhat c6 AB = 2a, AD = a. Hai mat
phang (SAB) va (SAD) cung vudng goc voi day, goc gitka SC va mat phang S.ABCD bang
60°. Tinh theo a thé tich khéi chop S.ABCD

Cau 3: Cho hinh chop S.ABC c6 canh bén SA vudng géc voi day va AB = a, AC = 2a, goc
BAC = 120°. Mat phang (SBC) tao v&i day mot goc 60°. Tinh theo a thé tich khéi chop
S.ABC

Céau 4: Cho ,khéi chép S.ABCD c6 ABCD la hinh chi¥ nhat, AD = 2a, AB = a. Goi H la trung
diém AD, biét SH vudng goc v&i méat phang day. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD biét
SA=a\5

Cau 5: Cho khoi chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng tai B, AB = 3a, AC = 6a. Hinh chiéu
cua S trén mat phang (ABC) la diémH thudc doan AB sao cho AH = 2HB. Biét SC hop voi
(ABC) mét goc bang 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABC

Cau 6: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch¥ nhat c6 AB = a, BC=aV3, Hla
trung dién:l cua canh AD. Biét hai mat phang (SHC) va (SHD) cung vudng goc véi mat day,
duwong thang SD tao véi day mot goc 60° . Tinh thé tich cta khéi chdp theo a

Céy 7: Cho hinh chép S.ABC co6 déy ABC la tam giac vuong tai B, BA = 3a, BC = 44; mat
phang (SBC) vudng goc voi mat phang (ABC). Biét SB=2aV3 va «(SBC)=30°. Tinh thé tich
khoi chép S.ABC

Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, goi M la trung diém’cﬂa AB.
Tam giac SAB can tai S va nam trong mat phang vudng géc véi day (ABCD), biét
SD=2aV5, SC tao v&i mat day (ABCD) mét géc 60°. Tinh theo a thé tich ctia khdi chép
S.ABCD

Cau 9: Hinh chop S.ABC co A', B, C' 1an luot |a trung diém cta SA, SB, SC. Tinh ty so thé
tich cua hai khdi chép S.A'B'C’ va S.ABC

Cau 10: Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD. Goi A', B', C', D’ theo th( ty 1a trung diém ctia
AB, BC, CD, DA. Khi d9, ti s6 thé tich cta hai khoi chép S.A'B'C'D’ va S.ABCD bang?

Cau 11: Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam giac ABC vudng cén & B, AC=a\2;
SA=a,SAL(ABC). Goi G la trong tam ctua ASBC, mot mat phang (o) di qua AG va song
song v&i BC cat SC, SB lan lwot tai M, N. Tinh thée tich khoi ch6p S.AMN.
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Cau 12: Cho hinh hop ding c6 cac canh AB = 3a, AD = 2a, AA’= 2a. Tinh thé tich cta khi
A.ACD’

Cau 13: Cho hinh lang tru dirng ABC.A'B'C’ co6 day la tam giac déu canh aV3, géc gitra va
day la 60°. Goi M la trung diém cta AB. Thé tich cua khoi chép M.A'B’'C’ 1a?

Cau 14: Cho lang tru tt giac déu ABCD.A'B'C’'D’ ¢ canh day bang a va mat (DBC’) v&i
day ABCD mét goc 60°. Thé tich khdi lang tru ABCD.A'B’C’D la:

Cau 15: Cho hinh lang tru ABC.AB'C’, AABC déu c6 canh bang a, AA’ = a va dinh A’ cach
deu A, B, C. Tinh the tich khoi lang tru ABC.A'B'C’

Céau 16: Cho lang tru ABCD.A’'B'C’'D’ c6 day ABCD Ia hinh vuéng canh a. Chéan dwd'ng
vubng goc ké tr A’ 1én (ABCD) trung véi giao diém cuia 2 dwdng chéo day, méat (AA'B'B)
hop v&i day mét géc 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C’'D’

3.2 Bai tap trac nghiém

Cau 1. Cho hinh chép déu S.ABCD co AC = 2a, mat bén (SBC) tao véi mat day (ABCD)
mot goc 450 . Tinh thé tich V cta khéi chop S.ABCD.

3 3
A v o2 B. V=a\2 c.v=2 b,y = 23
3 2 3
Cau 2. Cho hinh chop S.ABC c6 day la ABC la tam giac vuéng can tai B va BA =BC =

a. Canh bén SA=a«/3 vudng goc v&i mat phang (ABC). Tinh thé tich V cdia khéi chop
S.ABC.

3 3 3
a'\3 B.V:a‘/§ C.V:""‘/§

6 2 3

Céy 3. Qho lang tru ABC.A’B’C’ c6 day ABC Ié,tam giac déu canh a, canh bén tao v&i mét
phang bang 450. Hinh chiéu cla a trén mat phang (A’'B’C’) trung v&i trung diém cta AB’.
Tinh thé tich V cua khéi l&ng tru theo a.

B a3 B a’\3

3 3
_a\B3 B.vza‘/§ V= D. V=
2 8 16 24

Cau 4. Cho hinh lang tru dwng ABC.A'B’C’ c6 day la tam giac déu canh a va dwong thang
A’C tao v&i mat phang (ABB’A’) mot goc 300. Tinh thé tich V cua khoi lang tru ABC.A'B'C'.
3 3 3 3
A v 26 g v-aV6 c v a6 D,y = &6
12 8 4 2

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh va c6 thé tich bang 1. Trén
canh SC lay diém E sao cho SE=2EC. Tinh thé tich V cua khoi t&r dién SEBD.
A.V=l B.V=l C.V=1 D. V=
6 12 3
Cau 6. Cho khai ttr dién déu ABCD c6 canh bang a. Goi B', C' 1an lwgt 1 trung diém clia
cac canh AB va AC. Tinh thé tich V cla khdi t& dién AB’C’D theo a.
a3 a2 a’ a2

.V C. V=— D. V
48 48 24 24

A. V= D. V=a’/3

AV

wN

AV
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Cau 7. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ vi M |a trung djém cua CC'’. Goi khéi da dién (H) la
phan con lai cta khai lang tru ABC.A'B'C’ sau khi cat bo di khoi chop M.ABC. Tinh ty s thé
tich cda (H) va khoi ch6p M.ABC.

TR B. 00 _g c. Y _1 D. Yo _s
VM .ABC 6 VM .ABC VM .ABC 5 VM .ABC
Cau 8. Biét thé tich cta khéi lang tru ABC.A'B'C' bang V. Tinh thé tich V, t& dién A'/ABC'
theo V.
A vlz\i B. V,=2V C. vlz\i D. vlz\i
4 2 3

Cau 9. Cho t& dién ABCD c¢6 AD vudng goc mat phang (ABC); AC=AD=4; AB=3; BC=5.
Tinh khoang cach tir A dén mat phang (BCD).

A d(A,(BCD))z% B. d(A,(BCD))=1F24
C. d(A,(BCD)):% D. d(A,(BCD))=%

Cau 10. Cho hinh chop S.ABC c6 canh bén SA vudng géc voi mat
day; BC =9m, AB =10m, AC =17m. Biét thé tich khdi chép S.ABC bang 73m3. Tinh khoang
cach h tir diém A dén méat phang (SBC).

A. h:%m B. h:%m C. h=+/34m D. h:%m

Cau 11. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén bang av2. Mat
phang (P) qua A va vubng goc voi SC cat SB, SC, SD lan lwot tai E, I, F. Tinh ti sO k gitra
thé tich hinh chép S.AEIF va thé tich hinh chop S.ABCD.

A. k=1/4 B. k=1/3 C. k=1/6 D. k=2/9

Cau 12. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D". Goi E, F twong &ng la trung diém cda cac canh A’A,
C’C. Goi M = (D'E) N (DA), N = (D'F) N (DC). Tinh ti s gitra thé tich hinh chép D’.DMN va
thé tich hinh hép ABCD.A'B'C'D'

M

A. k=1/3 B. k=3/4 C. k=3/4 D. k=1

Cau 13. Tinh thé tich V clia hinh chop tam giac déu S.ABC c6 canh bang a, mat bén (SAB)
tao vé&i day mét goc bang 60 dd
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5 7z 7z

A V=—a B.V=-—-a C.v=-—-2a’ D.V=--a’
24 9 12 12
Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh, goi M Ia trung diém g:l]a SC, mat
phang di qua AM va song song v&i BD cat SB, SD lan lugt tai N va P. Tinh ti so k gitra thé
tich hinh chép S.ANMP va thé tich hinh chop S.ABCD.

A. k=1/2 B. k=1/3 C. k=1/3 D. k=1/4
Cau 15. Tinh thé tich V cla khéi l&ng tru tam guacs déu ABC.A'B'C' c6 canh bang a,
khoang cach tlr A dén mp (A'BC) bang ?a

A.V:%as B.V:%f C V:§a3 D.V==a

4. Két luan

Tinh thé tich khdi da dién |a dang toan quan trong nhat & chwong nay, dé cé thé gidi dwoc
cac bai tap dang nay doi héi kha nang van dung, tdng hop céc kién thirc hinh hoc khéng
gian da dwoc hoc va ghi nhé duwgc cac cong thire tinh thé tich cac khéi da dién quen thudc
nhw khdi chép, khéi lang tru,... Bén canh d6 thé tich khéi chép con dwoc trng dung dé tinh
khoang cach va chirng minh hé thirc.
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